
Ãåîìåòðèÿ êîìïëåêñíûõ ïîâåðõíîñòåé

Ìèøà Âåðáèöêèé

Êëàññèôèêàöèÿ êîìïàêòíûõ êýëåðîâûõ ïîâåðõíîñòåé ïîëó÷åíà Êî-
äàèðîé, è îíà õîðîøî èçâåñòíà. Êëàññèôèêàöèÿ êîìïëåêñíûõ (íåêýëåðî-
âûõ) ïîâåðõíîñòåé äî ñèõ ïîð íå èçâåñòíà, ïîñêîëüêó îñòàþòñÿ íåèññëå-
äîâàííûìè ïîâåðõíîñòè êëàññà VII. Ó÷åíèêè Êîäàèðû ïîñòðîèëè ìíîãî
ïðèìåðîâ ïîâåðõíîñòåé êëàññà VII, à Íàêàìóðà è Êàòî ñôîðìóëèðîâàëè
âåñüìà óáåäèòåëüíóþ ãèïîòåçó î ñôåðè÷åñêîé îáîëî÷êå, êîòîðàÿ (åñëè
áóäåò äîêàçàíà), ïîñòàâèò òî÷êó â êëàññèôèêàöèè Êîäàèðû.

Ïðèìåðíàÿ ïðîãðàììà:

1. Êëàññèôèêàöèÿ Êîäàèðû. Ïðèìåðû íåàëãåáðàè÷åñêèõ ïîâåðõíî-
ñòåé. Òðåõìåðíûå ñàñàêèåâû ìíîãîîáðàçèÿ è ýëëèïòè÷åñêèå ñëîå-
íèÿ íà êðèâûõ.

2. Ïîòîêè íà ìíîãîîáðàçèÿõ. Ïðèìåíåíèÿ òåîðåìû Õàíà-Áàíàõà â
àëãåáðàè÷åñêîé ãåîìåòðèè (ïî ðàáîòå Õàðâè-Ëîóñîíà "An intrinsic
characterisation of Kahler manifolds"). Ñóùåñòâîâàíèå ïîëîæèòåëü-
íîãî, ãîìîëîãè÷íîãî íóëþ ïîòîêà íà íåêýëåðîâîé ïîâåðõíîñòè.

3. Ïðÿìîå äîêàçàòåëüñòâî òåîðåìû î òîì, ÷òî ïîâåðõíîñòè ñ ÷åòíûì
b1 êýëåðîâû, ïîâåðõíîñòè ñ íå÷åòíûì b1 íåêýëåðîâû (ñëåäóÿ ñòàòüå
N. Buchdahl, "On compact Kahler surfaces")

4. ×òî èçâåñòíî î ïîâåðõíîñòÿõ êëàññà VII (ïîâåðõíîñòè Èíóý, òåî-
ðåìà Áîãîìîëîâà, ãèïîòåçà î ñôåðè÷åñêîé îáîëî÷êå, è íîâåéøèå
ðàáîòû Äëóññêîãî è Òåëåìàíà)

Äëÿ àäåêâàòíîãî âîñïðèÿòèÿ íåîáõîäèìî çíàíèå îñíîâ êîìïëåêñíîé
àëãåáðàè÷åñêîé ãåîìåòðèè â îáüåìå íóëåâîé ãëàâû Ãðèôôèòñà-Õàððèñà:
êîãîìîëîãèè äå Ðàìà, òåîðèÿ Õîäæà, êîìïëåêñíûå ìíîãîîáðàçèÿ, (p,q)-
ðàçëîæåíèå íà äèôôåðåíöèàëüíûõ ôîðìàõ.
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